1.a) Comque f(0) = _11 = 0, el tall amb I’¢ix d’ordenades és al punt (0,0). Per als talls
2_
amb I’eix d’abscisses, hem de resoldre 1’equaciod o _ix = 0, que té com a solucions x =

0 i x = 2; per tant, els talls amb 1’eix d’abscisses son (0,0) i (2,0).

Aquesta funcio té una asimptota vertical a x = 1, ja que aquest punt és fora del domini i
x?-2x -1 . . . ox?-2x -1 .o x2-2x -1

=— = too (Més precisament, lim =—=—0o | lim =—=

x—1 x-1 0 x—1t x—1 +0 x—1~ x-1 -0

+00). A més a més, aquesta funcié té una asimptota obliqua, ja que:

2_ 2_
lim L9 = lim 2222 = jjm 22 =12,
x—oo X x—)oox(x—l) X—00 x2—x 1
Com que
lim ( )= 1 x? — 2x _ x?=2x—x*+x _ p Xy
xgrclnf(x) X _xgrc}o( x—1 x)_xgrcln x—1 _xggox—l_ ’

estracta delarectay = x - 1.
b) La derivada d’aquesta funcio és:

x—-2)(x—1)—(x*—2x) 2x*—2x—2x+2—x*+2x

fe = (x — 1)2 (x — 1)2
_x?—2x+2
S (x— 12

Comque f(0) =01 f'(0) = 2, larecta tangent al punt (0,0) tindra per equacio:

y=0=2(x—-0) — y=2x.

Aquestes dues rectes son paral-leles ja que tenen el mateix pendent: f'(0) = f'(2) = 2.
¢) Igualant la derivada a 1, ens queda una equacio sense solucio:

x2—2x+2

G- =1 —> x*2-2x+2=(x-1)?2? — 2=1.

Per tant, no hi ha cap punt on la recta tangent tingui pendent 1.

Criteris de correccio: a) Compteu 0,25 p. pels punts de tall; 0,25 p. per 1’asimptota
vertical (encara que no distingeixin el limit per la dreta i per I’esquerra), i 0,5 p. per
’equacio de I’asimptota obliqua. b) Compteu 0,25 p. pel calcul de la derivada; 0,25 p.
per cadascuna de les rectes tangents, i 0,25 p. per justificar correctament que son
paral-leles. c) Compteu 0,25 p. per plantejar I’equacio 1 0,25 p. per veure gque no té solucié
i respondre que la grafica no té cap recta tangent amb pendent 1.



